ملخص درس : النهايات والإتصال 
2 باك علوم - جميع المسالك العلمية - 


Med4math مدونة‎ 


النهايات (تذكين) 


¬ نهايات الدوال ”ج جم 2 الت (n‏ و 7/ جا ب و مقلوبائهاء 


ا 05 


نهاية دالة جذرية عند 60+ أو عند مهم 


هي نهاية خارج حديها الأكبر درجة 


rN OIE) 
2+20 


هذه النهايات تبقى صا حة عند 0 على اليمين أو عند 2:0 على اليسار أو عند +٥‏ أو عند مه 





¬ النهايات و اللرئيب: 


> HD JC) E 


2-0 


(a)‏ 17 > |6 ح | f) SVD)‏ >> (2) نه 
5 6 ع li = 6 > lim f(0‏ 

أ ناك ا 0 لالحا )3( 0 
lim V(z) = 6‏ 


2¬+20 


> lim f(z) = +oo 


lim V (a) = n 


2-2 lim u(x) = 


u(z) < V (x) DSF 
+00 
ند وندحيده‎ 0 


هذه النهايات تبقى صالحة عند 0 على اليمين أو عند 2:0 على اليسار أو عند +٥٥‏ أو عند مه 


> العمليات على النهايات: 


# نهاية مجموع دالئين: 


en CD) 


2-0 


lim g(z) 


e CCEA CD) 
2-30 


# نهاية حداء دالئين: 


EREN 7 < 0 ]-- 1-1 
E م‎ ||. |... e e | 
2-0 
li 6220 (E) 1 عه‎ 
mı > ٠٠-1 -- | -- ٠-- ٠-- | -- |. 


© نهاية حاخ دالنين: 
سح وك كك كك زر 
ا 12111111 ` 


ش ج 2 
® 


حوب 
هذه النهايات تبقى صالحة عند ون على اليمين أو عند و2 على اليسار أو عند +٠٥‏ أو عند م 
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الانصال 


¬ الانصال 3 نقطة: 
لد تعريف: (منه)/ = «©) ث/, مننا جه f‏ متصلة في ونه 
0¬ 


ف الانصال على اليمين - الانصال على اليسار: 
° (ونه)/ = f)‏ imا‏ جه ثم متصلة على اليمين في 2:0 
ره 
> 


* (وf)2‏ = f)‏ صا ج f‏ متصلة على اليسار في 2:0 
1+10 
< 


¬ الانصال على مجال: 
تكون / دالة متصلة على جال مفتوح ]4,8[ إذا كانت / متصلة في كل عنصر من المجال ]4,0[ 
تكون f‏ دالة متصلة على مجال مغلق [0,5]إذا كانت أ متصلة على الجال المفتوح ]0,5[ 
و متصلة على اليمين في .© و متصلة على اليسار في ا 
^ العمليان على الدوال اطنصلة: 
لتكن / و 9 دالتين متصلتين على مجال 1و ۸ عدد حقيقي 
* الدوال 9 + وو × و أ متصلة على المجال 1 


1 إذا كانت 9 لا تنعدم على 1 فإن الدالتين ل امن‎ ٠ 
9 9 
[8 ننالة: * كل دالة حدودية متصلة على‎ # 
كل دالة جذرية متصلة على مجموعة تعريفها‎ © 
187 الدالة :2/+ جا #متصلة على‎ © 


الدالتان :8122 جم :دو :2 008 جا 2 متصلتان على 8 


© الدالة 2 ا ج متصلة على مجموعة ترا |2 © 17/6 >[ - R‏ 
¬ انصال مركب دالئين: 
إذا كانت f‏ دالة متصلة على مجال 1و 9 متصلة على مجال ل بحيث: كل € (1) | 
فإن: هو متصلة على المجال 1 
> صورة محال بدالة منصلة: 


* صورة قطعة بدالة متصلة هي قطعة 
٠‏ صورة جال بدالة متصلة هي جال 
# حالات خاصة: لتكن / دالة متصلة و رتيبة قطعا على مجال 1 
الجدول التالي يوضح طبيعة المجال (1) / 
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]/ (0); £ ca] [/ <; £ (0)| 


1 im ED; im OD | lim 70207: lm FO) 
باصيو‎ a z¬at z¬ 


z¬ +00 z¬++oo 
1 im F@®; im f) سل‎ JD; lm f(z) ره[‎ +oo| 
ممدجيو لوجر لوجع معد مره‎ 
1—¬+—- 00 1—¬+—-00 
im نر‎ im fol | |i foi im fe e 
5 OD; سخا 10 - () ل 1 سے‎ 1 )( 


إذا كانت حم و [00] فإنه لكل عدد حقيقي 6 حصور بين العددين (0) // و(6)/ 
يوجد على الأقل عدد حقيقي »من الجال [0,5]بحيث: 8 = (بم) ر 
إذا كانت / متصلة على مجال [0,8]و 0 > (5) f‏ × (0) /[ 
فإن المعادلة 0 = (2) / تقبل على الأقل حلا 0 
إذا كانت / دالة متصلة و رتيبة قطعا على جال [0,5]و 0 >  )0(‏ × (0) ر 
فإن المعادلة 0 = (2) f‏ تقبل حلا وحيدا /9 ينتمي إلى امجال |5 ,ه] 
طريقة الثفرع الثنائي: 
لتكن أ دالة متصلة و رتيبة قطعا على مجال [4,5] بحيث: 0 >  )0(‏ > (0) ر 
وليكن » الحل الوحيد للمعادلة 0 = (2) تر في المجال [4,8] 
إذا كان : م 2 إذا كان : <| 
فإن: 15 > بن > ۾ و هذا التأطير ست 0 فان: طا > بع > ل وهنا التأطير سی 272 
a+b‏ 


يكن إعادة هذءالطريقة على الال كر 4 للحصول يمكن إعادة هذه الطريقة على المجال أ0ا ; 


على تأطير أدق للعدد «a‏ على تأطير أدق للعدد 0 
ملاحظة: وهكذا دواليك يمكن إعادة هذه الطريقة إلى أن يتم الحصول على تأطير للعدد :0 سعته مرغوب فيها 
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